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Рассматривается однородная граничная задача теплопроводности 
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Задача (1)-(2) является однородным случаем задачи, исследованной в [1], где указано, что данная 
задача оказывается полезной при изучении задач со свободными границами.   

Введя новую функцию ,
),(),( x

txutxv 
 и используя тепловые потенциалы простого слоя [2],  

задачу (1)-(2) сведем к решению сингулярного интегрального уравнения типа Вольтерра второго рода 
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Выделяя характеристическую часть данного однородного интегрального уравнения, решение 
которой определяется в явном виде и используя метод регуляризации Карлемана-Векуа найдем его 
ненулевое решение [3]. Тем самым, показано, что поставленная однородная краевая задача также 
имеет ненулевое решение. Доказана справедливость теоремы. 
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Теорема. Классами единственности решения для граничной задачи (1)-(2) являются 
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В настоящей работе наряду с тривиальным решением мы устанавливаем в классе существенно 

ограниченных функций с заданным весом существование нетривиального решения с точностью до 
постоянного множителя. 

Рассматривается однородная граничная задача  
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где ).,(=)(~ ttutu  Отметим, что задача (1)–(2) является однородным случаем задачи, изученной в 
работе [1], причем, для простоты коэффициенты из указанной работы приняты равными: 1== bk . 
Эти изменения не противоречат постановке задачи из [1]. Как отмечено в работе [1], случай 
неоднородной граничной задачи "... оказывается полезным при изучении некоторых задач со 
свободными границами". Например, для однофазной задачи "... Стефана при следующих 
предположениях: жидкая фаза с положительной температурной температурой ),( txu  занимает 

отрезок )(<<0 tsx , при 0=x  задается положительный поток тепла, а свободная граница )(= tsx  

начинается у твердой стенки 0=x , т.е. выполняется условие 0=(0)s ". В работе [1] установлена 
теорема об однозначной разрешимости рассматриваемой там граничной задачи в весовых 
гельдеровских пространствах. Исследование граничных задач вида (1)–(2) проводится в Казахстане 
впервые. Если в работе [1] было показано, что в некотором гельдеровском классе функций 
однородная задача (1)–(2) имеет только тривиальное решение, то нас интересует вопрос: существует 
ли у этой задачи нетривиальное решение и какому классу оно принадлежит? Этот вопрос ранее никем 
не был изучен. В настоящей работе наряду с тривиальным решением мы устанавливаем в классе 
существенно ограниченных функций с заданным весом существование нетривиального решения с 
точностью до постоянного множителя. Введем этот класс следующим образом:  
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  txGLtxu  (3) 
Сформулируем основной результат. 
Теорема.  Граничная задача (1)–(2) имеет наряду с тривиальным решением и нетривиальное 

решение ),,(~=),( txuCtxu  где ),)(;(),(~ 11/2 
  txGLtxu  и .= constC  
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