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Определение 1. Пусть 0 ൏ ݌ ൑ ൅∞, 0 ൑ ߣ ൑

௡

௣
 и ݓఒ – измеримая функция из ሿ0, ൅∞ሾ в ሿ0, ൅∞ሾ. 

Через ܯ௣
ఒሺԹ௡ሻ обозначим пространство всех действительнозначных, измеримых на Թ௡ функций, для 

которых  
‖݂‖ெ೛

ഊሺԹ೙ሻ ൌ sup
௫∈Թ೙

sup
ఘவ଴

ሻ‖݂‖௅೛ሺ஻ሺ௫,ఘሻሻߩఒሺݓ	 ൏ ∞. 

 Условимся говорить, что функция ݂ሺݔሻ имеет на действительной оси производную порядка ݎ, 
если существует абсолютно непрерывная на любом конечном отрезке оси производная ݂ሺ௥ିଵሻሺݔሻ 
порядка ݎ െ 1. Таким образом, на самом деле существует только почти всюду производная ݂ሺ௥ሻሺݔሻ, 
однако такая, что ݂ሺ௥ିଵሻሺݔሻесть ее неопределенный интеграл. Если ݎ ൌ 1, то ݂ሺݔሻ просто абсолютно 
непрерывна на любом конечном отрезке оси ݔ. В этом же смысле надо понимать, когда мы будем 
говорить, что функция ݂ሺݔଵ,… , …,ଶݔ ଵ при заданныхݔ ௡ሻ от многих переменных имеет на осиݔ ,  ௡ݔ
частную производную порядка ݎ. 

 Определение 2. Будем говорить, что измеримая функция ݂ሺݔଵ,… ,  ௡ሻ принадлежит к классуݔ
௫భ	௣ܯሺ௥ሻܪ

ఒ ሺܤሻ ሺݎ ൐ 0, 1 ൑ ݌ ൑ ൅∞ሻ, если она удовлетворяет следующему условию. 
Представим ݎ в виде ݎ ൌ ߩ ൅ целое и 0 – ߩ где ,ߙ ൏ ߙ ൑ 1. Пусть существует почти для всех 

…,ଶݔ ,  ௡ частная производнаяݔ
பഐ௙

ப௫భ
ഐ, определенная таким образом почти всюду в Թ௡, принадлежащая 

пространству Морри ܯ௣
ఒሺԹ௡ሻ, для которой при любом ݄ выполняется неравенство  

                 ฯ
பഐ௙ሺ௫భା௛,௫మ,…,௫೙ሻ

ப௫భ
ഐ ൅ 2

பഐ௙ሺ௫భ,…,௫೙ሻ

ப௫భ
ഐ ൅

பഐ௙ሺ௫భି௛,௫మ,…,௫೙ሻ

ப௫భ
ഐ ฯ

ெ೛
ഊሺԹ೙ሻ

൑  ఈ.               (1)|݄|ܤ

В тех случаях, когда нас не будут интересовать величина константы ܤ, мы будем ее опускать и 
писать ܪሺ௥ሻܯ௣	௫భ

ఒ ሺԹ௡ሻ. 
infሼܤሽ для которых справедливо неравенство (1) обозначим через ܤ௙,ଵ, тогда нормой 

пространства ܪሺ୰ሻܯ௣	௫భ
ఒ ሺܤ௙,ଵሻ будет  

 ‖݂‖ுሺ౨ሻெ೛	ೣభ
ഊ ሺԹ೙ሻ ൌ ݂ெ೛	ೣభ

ഊ ሺԹ೙ሻ ൅  .௙,ଵܤ

 
Определение 3. Через ܣఔ	௫భሺ݂;ܯ௣

ఒሺԹ௡ሻሻ обозначим наилучшее приближение функции ݂ ∈
௣ܯ
ఒሺԹ௡ሻ посредством целых функций экспоненциального типа ݃ఔ в метрике пространства ܯ௣

ఒሺԹ௡ሻ, 
т.е.  

௣ܯ;௫భሺ݂	ఔܣ
ఒሺԹ௡ሻሻ ൌ inf

௚ഌ
‖݂ െ ݃ఔ‖ெ೛

ഊሺԹ೙ሻ. 

 Нами была доказана следующая теорема, в которой содержится необходимое и достаточное 
условие принадлежности функции пространству Никольского-Морри. 

 Теорема. Для того чтобы функция ݂ ∈ ௣ܯ
ఒሺԹ௡ሻ принадлежала классу ܪሺ௥ሻܯ௣	௫భ

ఒ ሺԹ௡ሻ (с 
некоторой константой В), необходимо и достаточно существование константы ܭ, для которой имеет 
место  

௣ܯ;௫భሺ݂	ఔܣ
ఒሺԹ௡ሻሻ ൏

ܭ
௥ߥ

 

для всех ߥ ൒ 1 или же для всех ߥ, пробегающих геометрическую прогрессию ߥ ൌ ܽ௞ ሺܽ ൐ 1, ݇ ൌ
0,1,… ሻ. 
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