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Рассматриваются формульно-определимые классы моделей  (т.е. алгебраических 

структур) и их элементарные теории счетного языка первого порядка относительно 

произведений этих теорий, а также формульно-определимые квазимногообразия. 

Доказываются некоторые свойства которым они удовлетворяют.  

Пусть A модель сигнатуры , Th(A)- полная (элементарная) теория модели A. 

На множестве T()-множество всех полных теорий счетной сигнатуры  рассмотрим 

бинарную операцию  по правилу ТS= Th({AB  A= T и B=S}), для любых двух полных 

теорий T,S  T(). Понятно, что < T(); > есть коммутативная полугруппа с единицей, 

которую называем полугруппой полных теорий. В дальнейшем теория означает полная 

теория. 

Определение. Класс моделей K называется формульно-определимым классом моделей, 

если существует модель A такая, что K={ B  Th(B)  Th(A) = Th(A). Теория  Th(A) 

называется теорией, определяющей  класс моделей K. Если квазимногообразие является 

формульно-определимым классом моделей, то  квазимногообразие называем формульно-

определимым квазимногообразием. 

Доказано, что формульно-определимый класс моделей  будет аксиоматизируемым 

классом моделей и замкнут относительно бесконечных произведений моделей. Приведены 

примеры аксиоматизируемого класса, который является  формульно-определимым классом 

моделей и аксиоматизируемый класс моделей, не являющимся  формульно-определимым 

классом моделей. 

Для квазимногообразий найдены примеры формульно-определимых квазимногообразий 

и не формульно-определимых квазимногообразий. 

Доказано, что любое многообразие - формульно-определимый класс моделей. Также 

показано, что класс коммутативных полугрупп вложимых в группы является формульно-

определимым квазимногообразием, который не является многообразием. 

 Теория T- идемпотентная теория, если T  T = T. 

Доказано, что для любого формульно-определимого класса моделей существует 

идемпотентная теория определяющая этот класс моделей. 

Также доказано, что формульно-определимый класс моделей будет 

квазимногообразием если идемпотентная теория, определяющая этот класс моделей такая, 

что каждая подмодель ультрастепени  модели этой теории лежит в этом классе. Из этого 

результата следует, что формульно-определимый класс моделей будет квазимногообразием, 

если он определяется  универсальной теорией. И даны примеры, показывающие, что эти два 

приведенных условия не эквивалентны.  

Также доказано, что множество всех идемпотентных полных теорий образует полную 

решетку относительно частичного  порядка , определенного как TS тогда и только тогда, 

когда TS = S, для любых T,S  T(). 

Также рассмотрены некоторые свойства теорий моделей формульно-определимых 

классов, когда определяющая его теория удовлетворяет определенным свойствам 

(категоричности, существования счетно-насыщенной модели или стабильности) 
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В докладе рассматриваются результаты, полученные при исследований когомологии 

алгебры Ли типа 𝐴2 над полем характеристики 𝑝 > 3с коэффициентами в простых модулях, 

и их некоторые приложения. Для малых характеристик поля (𝑝 = 2,3) аналогичные 

результаты докладывались в [1]. 

Пусть 𝔤 – классическая алгебра Ли типа 𝐴2 над алгебраически замкнутым полем 

характеристики 𝑝 > 3,𝑀 – простой -модуль. Когомологии с коэффициентами в простых 𝔤-

модулей ранее были вычислены только в случаях 𝐻1(𝔤,𝑀) [2]и𝐻2(𝔤,𝑀) [3]. В общем случае 

справедлива следующая 

Теорема 1. 𝔤 – классическая алгебра Ли типа 𝐴2 над алгебраически замкнутым полем 𝑘 

характеристики 𝑝 > 3,𝑀 – простой -модуль. Тогда имеют место следующие изоморфизмы 

𝑆𝐿3-модулей: 

(a) 𝐻𝑛(𝔤, 𝑘) ≅ 𝑘, если 𝑛 = 0,3,5,8; 

(b) 𝐻𝑛(𝔤, 𝐿(𝑝 − 2,1)) ≅ {
𝐿(1,0)(1), если 𝑛 = 1,7,

2𝐿(1,0)(1), если 𝑛 = 4;
 

(c) 𝐻𝑛(𝔤, 𝐿(1, 𝑝 − 2)) ≅ {
𝐿(0,1)(1), если 𝑛 = 1,7,

2𝐿(0,1)(1), если 𝑛 = 4;
 

(d) 𝐻𝑛(𝔤, 𝐿(𝑝 − 3,0)) ≅ 𝐿(1,0)(1), если 𝑛 = 2,3,5,6; 

(e) 𝐻𝑛(𝔤, 𝐿(0, 𝑝 − 3)) ≅ 𝐿(0,1)(1), если 𝑛 = 2,3,5,6; 

(f) 𝐻𝑛(𝔤, 𝐿(𝑝 − 2, 𝑝 − 2)) ≅ {

            𝑘, если 𝑛 = 1,7,

𝐿(1,1)(1), если 𝑛 = 3,5

2𝐿(1,1)(1) ⊕ 2𝑘, если 𝑛 = 4.

 

Во всех остальных случаях𝐻𝑛(𝔤,𝑀) = 0. 
Рассмотрим некоторые приложения Теоремы 1. Она позволяет описать когомологию 

алгебры Ли 𝔤𝔩3 над алгебраически замкнутым полем 𝑘характеристики 𝑝 > 3с 

коэффициентами в простых модулях. Простого 𝔤-модуля 𝑀можно наделит структурой 𝔤𝔩3-
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