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Х  – пространство, наделенное отношением порядка «>», подчиненным аксиомам [1]:  
1) Xxxx  ; 
2) zxzyyx  , . 

Запись yx   означает выполнение одного из условий: yx   или yx  . 

Пусть    bxaXxba  :, ,    axXxa  :, ,    axXxa  :, .  

Топология  , порожденная базой       XbaaabaB  ,;,,,,, , называется [1] 

порядковой топологией в Х . 
В силу тривиальности случая, когда Х  является пустым или одноточечным множеством, везде 

далее считаем, что Х  содержит по меньшей мере две различные точки. 
Понятия и свойства наибольшего (наименьшего), максимального (минимального) элементов 

заимствованы из [2]. 
Отметим некоторые особенности введенной порядковой топологии. 
Предложение 1.  
1. Если Х  имеет наибольший (наименьший) элемент 0x , то для любого Xa , 0xa   

множество    00 :, xxaXxxa   (соответственно    000 :, xxxXxax  ) будет 

открытой окрестностью точки 0x . 

2. Если Х  не ограничено сверху (снизу), т.е. не имеет наибольшего (наименьшего) элемента, и 

0x  – максимальный (минимальный) элемент в Х , то единственным открытым множеством, 

содержащим 0x , а значит и единственной окрестностью точки 0x , является все пространство Х . 

Для введенной топологии рассмотрим свойства, касающиеся понятия связности подмножеств 
топологического пространства. 

Предложение 2. Пусть Х  неограниченное сверху пространство, тогда всякое подмножество в 
Х , имеющее максимальный элемент, является связным. 

Доказательство. Пусть ХС  , Сx 0  и 0x –максимальный элемент в Х . В силу того, что Х  

не ограничено сверх, элемент 0x  не является наибольшим в Х . 

Пусть А  и В  – открытые подмножества в Х : BAC   и BAC  . Так как Сx 0 , 

то 0x  принадлежит одному из множеств A  или B , пусть Аx 0  

Из предложения 1 открытости множества А  и максимальности 0x  следует, что ХА  , т.е. 

 ВСВХСBAC  . Из равенства BC   и определения связного множества 
[1] получаем связность множества С. 

Замечание. Для неограниченных снизу пространств Х  справедлив аналогичный результат: 
всякое подмножество, содержащее минимальный элемент, является связным. 
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