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Пусть 𝑋 произвольное множество и 𝑅 ⊆ Х
2
 отношение частичного порядка. 

Подмножество 𝑅′ ⊆ 𝑅 называется подпорядком в 𝑅, если оно само является частичным 

порядком на 𝑋. Множество 𝑂(𝑅,𝑋) всех подпорядков частичного порядка 𝑅 является 

частично упорядоченным множеством относительно теоретико множественного включения. 

Очевидно, что △= {(𝑎, 𝑎)|𝑎 ∈ 𝑋} является подпорядком в 𝑅 и содержится в любом 

подпорядке 𝑅. Таким образом, △ является наименьшим элементом в 𝑂(𝑅,𝑋).  Также 

очевидно, что 𝑅 яваляется наибольшим элементом в 𝑂(𝑅, 𝑋). Нетрудно проверить, что для 

любого семейства {𝑅𝑖|𝑖 ∈ 𝐼} ⊆ 𝑂(𝑅, 𝑋)  отношение ∩𝑖∈𝐼 𝑅𝑖 так же является подпорядком в 𝑅, 
т.е.  ∩𝑖∈𝐼 𝑅𝑖 ∈ 𝑂(𝑅,𝑋). Таким образом 𝑂(𝑅, 𝑋) является полной решёткой, в которой 

справедливо равенство ∪𝑖∈𝐼 𝑅𝑖 = (∪𝑖∈𝐼 𝑅𝑖)
𝑡, где 𝑉𝑡 обозначает транзитивное замыкание для 

любого бинарного отношения 𝑉 ⊆ 𝑋2.  

Для произвольного класса решёток 𝐾 пусть 𝑆(𝐾) обозначает класс решёток, изоморфно 

вложимых в решётку из класса 𝐾, а 𝑃(𝐾) класс решёток изоморных декартовым 

произведениям решёток из класса 𝐾. Если класс 𝐾 содержит лишь одну решётку 𝐿 (с 

точностью до изоморфизма), то мы пишем 𝑂(𝐿) вместо 𝑂({𝐿}) для любого оператора 𝑂. 
Хорошо известно, что для любой конечной решётки 𝐿 класс 𝑆𝑃(𝐿) является 

квазимногообразием. Пусть Q(𝐾) обозначает наименьшее квазимногообразие содержащее 

класс 𝐾. Таким образом Q(𝐿) = 𝑆𝑃(𝐿) для любой конечной решётки 𝐿.  
Решетки подотрядков рассматривались  в ряде работ, поскольку они представляют собой 

удобный инструмент для доказательства определенных результатов о вложениях. 

По теореме Д. Бредихина и Б. Шейна [1] решетки подпорядков являются решеточно-

универсальными, то есть каждая решетка вложима в подходящую решетку подпорядков. По 

теореме Б. Сивака [2] решетка 𝐿  вложима в решетку подпорядков конечного частичного 

порядка тогда и только тогда, когда 𝐿  конечна и ограничена снизу в смысле Р. Маккензи. 

Общая конструкция для вложения произвольной решетки в подходящую решетку 

подпорядков было предложено А.Ю. Ольшанским. На основе этой конструкции в работе [4] 

показано, что при произвольном 𝑛 ≥ 1 класс SOn решеток, вложимых в решетки 

подпорядков частично упорядоченных множеств длины не более n образует многообразие с 

конечным базисом. В этой же работе, спрашивается, является ли квазимногообразие, 

порожденное конечной решеткой подпорядков многообразием.  

В данной работе мы даем положительный ответ на этот вопрос для решетки L6, где L6 

конечная решетка, изоморфная  решетке подпорядков трехэлементной цепи. Тогда 

квазимногообразие, порожденное решеткой L6 является конечно базируемым 

многообразием. И найден конкретный  базис этого многообразия. 
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